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Jezykiem wspdlczesnej matematyki jest teoria mnogosci. Wszystkie rozwazania, nawet te
ktore nie dotycza podstaw matematyki, prowadzi sie z niejawnym zalozeniem, ze uzywanym
systemem formalnym jest teoria mnogosci. Jednak nie taki byt cel jej powstania. Teoria mno-
gosci rozwinela sie na gruncie pytan o niesprzecznos¢ matematyki. Z tego powodu wszystkie
ztozone konstrukcje sg zbudowane z elementarnych poje¢ zbioru i nalezenia do zbioru. Przy-
wyklidmy do tej my$li i nie zauwazamy na co dzien wad tego podejécia. Uwidoczniaja sie
one wtedy, gdy probujemy pokazaé teorie mnogosci osobom, ktore nie mialy z nig wezedniej
stycznosci — studentom.

Uczac sie teorii mnogosci studenci napotykaja trudnosci. Trudnosci te biora si¢ nie tyl-
ko z faktu, ze przedmiot nauczania jest po prostu trudny i potrzeba czasu, by go opanowac.
Matematyka w jezyku teorii mnogoéci jest inna niz praktyka szkolna, ale jest tez inna niz prak-
tyka matematyki pozaszkolnej. Jak czesto odwolujemy sie do definicji pary uporzadkowanej
Kuratowskiego lub liczb naturalnych von Neumanna? Prawie nigdy. Zazwyczaj pamietamy
i korzystamy tylko z wtasnosci tych pojeé, a nie z ich definicji. Jednak uczac, ktadziemy nacisk
na wlasnie na definicje, a nie na wlasnoéci, co powoduje p6zniejszy problemy studentow.

Mniej naiwna teoria typéw (LNTT) ma byé rozwiazaniem tych probleméw. W zamie-
rzeniu jest to system formalny oparty na teorii typéw, ktéry ma byé wygodnym jezykiem
matematyki, przynajmniej tej elementarnej, pozbawionym wad teorii mnogoéci. Jezyk teorii
typéw wydaje sie odpowiedni, gdyz pozwala postulowaé istnienie obiektéw poprzez wyspecy-
fikowanie ich wtasnoéci, a nie podanie definicji. Co wiecej, jako system oparty na wyrazeniach
symbolicznych, jezyk teorii typow moze stanowi¢ podstawe dla systemu wspomagania dowo-
dzenia.

Do zdefiniowania podstawowego systemu uzyliémy formalizmu zwanego Pure Type Sys-
tems (PTS). Jest to najbardziej powszechny sposéb definiowania teorii typéw, pozwalajacy
na poréwnywanie réoznych systeméw. Mniej naiwna teoria typow to pewien szczegdlny PTS,
interesujacy takze z technicznego punktu widzenia, gdyz jest to jeden z niewielu systeméw,
w ktorych wystepuje regula postaci (s1, 2, S3), gdzie so # s3. Udowodniliémy, ze ten PTS
ma wlasnos¢ silnej normalizacji, skad wynika niesprzeczno$é¢ systemu. Dowdd opiera sie na
translacji do rachunku konstrukeji CC, o ktéorym wiadomo, ze ma witasnos¢ silnej normaliza-
¢ji. Zaproponowany PTS jest jedynie podstawg dla wiekszego systemu, ktory dopiero zostanie
rozwiniety.



